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[eplexopeva

Taiplaopo
Meyloto Taiplaopa
Telewo Taiploopa

Entavénuevn Atadpopn
AAyoplOpoc urtoAoylopou Meyiotou
TalpLaopoToC

Awpepec Npapnua



Tatplaopo (matching)

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ




Tatplaopo (matching)

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

* OLKopuPEC IOV €ival Akpo TTAEUPWYV TOU T lval TALPLOCUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.




Tatplaopo (matching)

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

* OLKopuPEC IOV €ival Akpo TTAEUPWYV TOU T lval TALPLOCUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.




Meyioto Taiplaopa

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

OL kopuPEC TToU ival akpo TAEUPWYV Tou T lval TALPLOCGUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.

Av dev umapyel taiplacpa LeyaAUTePO armo To T TOTeE AEpe OTLTO T
elvall «pEyloto» (€xouv Bpebel taipla yia 00o to duvatov 1o TTOAAEC

KOpUDEC).




Meyioto Taiplaopa

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

* OLKopuPEC IOV €ival Akpo TTAEUPWYV TOU T lval TALPLOCUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.

e Av 6ev umtapyel Taiplaopa peyaAUTEPO aro to T TOTE AEpe OTLTO T
elvall «pEyloto» (€xouv Bpebel taipla yia 00o to duvatov 1o TTOAAEC
KOpUDEC).

* Eva ypadnua G pmopel va €XEL TTAVW ATTIO EVOL LEYLOTO TOLPLACHLOTAL.




Telewo Talplaopa

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

OL kopuPEC TToU ival akpo TAEUPWYV Tou T lval TALPLOCGUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.

Av dev umapyel taiplacpa LeyaAUTePO armo To T TOTeE AEpe OTLTO T
elvall «pEyloto» (€xouv Bpebel taipla yia 00o to duvatov 1o TTOAAEC
KOpUDEC).

Eva ypadnpua G Uropel va £XeL TAVW OO €va HEYLOTO TALPLACHOTA.
Av €xouv talplaéel OAec ol KOpudEC Tou G TOTE To T AEyeTal «TEAELOY.




Telewo Talplaopa

Taipraopa T evoc ypadripatoc G umoocuVoAo Tou ypadUaToc Tou

OEV MEPLEXEL TIPOOKELUEVEG TIAEUPEQ

OL kopuPEC TToU ival akpo TAEUPWYV Tou T lval TALPLOCGUEVEC LETOED
TouG ava 6Vo pEow piog mAevupac tou T Kal amoKAeleTal pia kopudn
val EXEL TTAVW QTTO Eval TALPL.

Av dev umapyel taiplacpa LeyaAUTePO armo To T TOTeE AEpe OTLTO T
elvall «pEyloto» (€xouv Bpebel taipla yia 00o to duvatov 1o TTOAAEC
KOpUDEC).

Eva ypadnpua G Uropel va £XeL TAVW OO €va HEYLOTO TALPLACHOTA.
Av €xouv talplaéel OAec ol KOpudEC Tou G TOTE To T AEyeTal «TEAELOY.
Eva ypadnua pe povo mAnBoc kopudwv armokAeLETAL VA EXEL TEAELO
Taliplaopa.



TatpLtaopa - 10LoTNTEC

 Eotw T kat T’ dVo tatpldopoata tov ypadpnuatoc G

* Eotw G; = (V,E;), onou E; n cuppetpikn dtadopa twv T ko T’

loobuvapel pe tnv
npaén XOR




TatpLtaopa - 10LoTNTEC

[a to ypadnua G LOXUEL OTL:

1. AUO MAEUPEC IOV OVAKOUV OTO LOLo
TOLPLOOLOL OLTTOKAELETOL VOL CUVTPEXOUV
otnv bLwa kopudn.

ATtO OpLOUO

TOLPLACMOTOC




TatpLtaopa - 10LoTNTEC

[a to ypadnua G LOXUEL OTL:

1. AUO MAEUPEC IOV OVAKOUV OTO OLo
Talplaopa amoKAelETAL VOL CUVTPEXOUV

otnv WL kopudn. ./.

2. Xe ulo omoladnmote kopudn
QTTOKAELETOL VOL CUVTPEXOUV TIAVW OTTO
U0 TAEUpEC.

J€ MoLo Taiplaopa
QVNKEL;
|6otnta 1



TatpLtaopa - 10LoTNTEC

[a to ypadnua G LOXUEL OTL:

1.

AUO TTAEUPEC TTOU avrikouv oTo idlo
TOLPLOO O OLTTOKAELETOL VOL CUVTPEXOUV
otnv ibLa kopudn.

Y€ pia omoladnmote kopudn
QTTOKAELETAL VAL CUVTPEXOUV TTAVW OO
dUo AeupEC.

KaBe Stadpoun, KUKAOC 1 OXL, ATIO L8LOTNTA 1, OL YELTOVIKEG

anoteleital and MAEUPEG ou OKKEG TNG TLOPTOKAAL
PES SLadpounc avAkouv o€

evaAlaooovtal (ota T kot T'). 5LaPOPETIKE TALPLEAOUATA



Tailplaopo - Oswpnua

OEQPHMA:
i. KaBe kukhog tou G, == (V, E;), anmoteleital amo {uyo mAnbog mAeupwv
mtov evaAldooovtal ota T-T kot T'-T.

KaBe ouvekTiki ouvioTwoa Tou G TIoU TIEPLEXEL KUKAO, CUUTILTTTEL IE TOV
KUKAO.

KaBe ouvektikn ouviotwoa tou G, Tou dev gival KUKAOG, ival Eva armo tTa
TIOPOKATW:

o) QLo aTopOVWEVN Kopudn

B) pa amtAn Stadpopr mou, av oL TAEUPEG TNG lval MAVW oo pia, Tote
evaAlacoovtal ota T kot T,




Tailplaopo - Oswpnua

OEQPHMA:

i. KaBg kokAogtov G = (V, E,), anoteAeitan and {uyo nAn6og mAsupwv
nov evaAAdacoovtat ota T-T’ ko T'-T.
KaBe ouvektikn ouvioTwoa Tou G TIoU TIEPLEXEL KUKAO, CUUTILTTTEL IE TOV
KUKAO.

KaBe ouvektikn ouviotwoa tou G, Tou dev eival KUKAOG, eival Eva armo ta
TIOPOKATW:

o) QLo aTTopOVWHEVN Kopudn N

B) pa amtAn Stadpour mou, av oL TAEUPEG TNG lval MAVW oo pia, ToTe
evaAlacoovtal ota T kot T,

‘Emetal dpeoa ano tnv wotnta 3



Tailplaopo - Oswpnua

OEQPHMA:
i. KaBe kukhog tou G, == (V, E;), anmoteleital amod {uyo mAnbog mAeupwv
nou evaAldoocovtol ota T-T' kot T'-T.

KaBe ouvektikn cuviotwoo Tou G MoV EPLEXEL KUKAO, CUUTTLITTEL PLE TOV
KUKAO.

KaBe ouvektikn ouviotwoa tou G, Tou dev eival KUKAOG, eival Eva armo ta
TIOPOKATW:

o) QLo aTTopOVWHEVN Kopudn N

B) pa amtAn Stadpour mou, av oL TAEUPEG TNG lval MAVW oo pia, ToTe
evaAlacoovtal ota T kot T,

H cuvekTikr) ouvioTwoa Tou
G, epLEXEL KUKAO. Eotw OTL
O€V CUUTILTTTEL HE TOV KUKAO,
Apa EXEL Lot OKUN ETILITAEOV
o€ KArmoLo kouBo - ATOINO




Tailplaopo - Oswpnua

OEQPHMA:

i. KaBe kukhog tou G, == (V, E;), anmoteleital amod {uyo mAnbog mAeupwv
nou evaAlaccovtat ota T-T” kat T'-T.
KaBe ouvektikn ouvioTwoa Tou G TIoU TIEPLEXEL KUKAO, CUUTILTTTEL IE TOV

KUKAO.

KaBe ouvektikn cuviotwoa tov G4 movu dgv eival KUKAOG, ival éva ano
TOL TP OLKALTW:

o) pa anopovwpévn kopudn n

B) piot anAn dtadpopn mou, av oL TAEVPEC TNC ELVOLL TTAVW OLTTO pia, TOTE
evaAlacoovtot ota T kat T .

‘EoTw OTL N OCUVEKTIKNA cuviotwoa tou G 6gv elval amopovwuevn kopudn 1 amoteAeito
aro pla povo mAeupa.

ATtO CUVEKTIKOTNTA, UTIAPXEL ALadpOopn TTOU TEPVA aTtO OAEC TLC KOPUDEG.

H Atadpoun avutn eivat amAn, ylati av Atav KUKAOG TOTE KAl N CUVEKTLKA cuvioctwoa Ba
ATav KUKAOG aro ii.

ATto 1botnta 3, ol MAEUPEC TNG A evaAAdooovTal.



Eravénuevn Atadbpopun
O@ewpouue Taipltaopa T oto G.

Av uTtapxouv duo dladopeTikeCc kopudec oto G tou dev eival
TOLPLOLOLEVEC OO TO T KOl AV UTTAPXEL OLALO PO TTOU TLC OUVOEEL, UE

TTAEVPEC TTOU eVaAAACOoOVTOL (EVTOC Kal EKTOC Tou T) ToTE AEUE OTL
urtapyel «enavénpévn dtadpopn (E.A.) oto G, o€ oxéon He to T».

MNpodavwce, n E.A. apxilel kat TEAELWVEL LE TTAEUPEC KTOC TOU T.

1 A(T) to oUvolo twv MAsupwv pLog E.A. oto G, og oxéon pueto T.
loxVeL OTL:

i.  TomAnBoc¢ twv rmAeupwv tou A(T) elval povog aplBuog
i. To A(T)-T €xeL piot mAeupa mapamavw amo to A(T)NT



Eravénuevn Atadpoun-NMapadeypa

padpnua G




Eravénuevn Atadpoun-NMapadeypa

Taiplaocpa T ypadripatoc G

Ol kopudeg 1 kat 5 dev eival
TOLPLOOLEVEC.




Eravénuevn Atadpoun-NMapadeypa

O Entavénuévn dtadpoun E.A.

010 G, oe oxéon Ueto T

Ovtwc Loxvouv otL:
i.  TomAnBoc¢ twv mAsupwv tou A(T) eivatl povoc aplOuoc
i. To A(T)-T €xel pia mAevpa mapartdvw armo to A(T)NT



Enavénuevn Atadpoun-Anuua

Entavénuévn dtadpoun E.A.
ot0 G, o oxéon MUeTO T

Anppa:

Av uTtapxel E.A. oto G, o€ oxéon pe eva taiplaopa T tou G, TOTE TO
ouvoAo T'=T@A(T) eival emiong eva taiplacpa Tou G, Tou €XEL
NANO0C MAELPWV KATA EVA TIEPLOCOTEPO ATTO TO T.




Enavénuevn Atadpoun-Anuua

Néo taiptaopa T

MNopoatnpou e OTL yLa KABe
Taiplaopa T, epooov
HrtopoU e va Bpol e pa
E.A. oto G o oxéon peto T,
HrtopoU e va GTLAEOUE Kol
pHeyoaAutepo taiploopo T'.

Anppa:

Av uTtapxel E.A. oto G, o€ oxéon pe eva taiplaopa T tou G, TOTE TO
ouvoAo T'=T@A(T) eival emiong eva taiplacpa Tou G, Tou €XEL
NANO0C MAELPWV KATA EVA TIEPLOCOTEPO ATTO TO T.




Ertavénuevn Atadpopun-Oswpnuo

OEQPHMA:

Eva taiplaocpa T dev eival peyloto € Yrapxetl E.A. oto G, oe oxéon peto T.

 ‘Evac aAdyoplBuoc umoAoylopou PEYLOTOU Talplaopatoc Ba
LUTTOPOUOE va KV e Eva Tuyaio Taiplaopa T (EoTtw Kol To KEVO T)
KOlL VOL TO PETETPETE O€ peyaAvtepo T, Bplokovtag pa E.A. Kol pe
T'=TA(T)

d NMpoBAnua evpeoncg E.A.: mapopolo tpormno pe AMNB
(uTtEPTIOAUWVUULKOC aAYyOpLOUOG- armAovoTteuon yia ta SLUepn
ypadnuata opwc)

O Awpepéc ypadnpua: Ot KopudEC TOU UIOPOUV va XwpLotolv og SUo
N Keva cUvoAa A kot B=V-A, pe tTnv OLotnta OTL OAEC OL TTAEUPEC
TOU ypadUATOC oUVOEOUV KOPUPEC HETAEL Tou A kot B. Av dnAadni
e;; € E tote anokAeietal va gival kat ot duo kopudeg V; ko V; peoa
oto (6Lo ouvolo A 1) B.



AAyOPLOLLOC LEYLOTOU TOLPLAOLLOTOC OF
OLuepn ypadnuoata

» Eotw T éva yvwoTo taiplacpa o eva SLpepEC ypapnua G.

= Ewodyoupe dieubuvoelg ota toéa e;; Tou G 6nuLoupvwvraq eva
SdlevuBuvopevo ypadnua G’, e tov €€RC Kavova:

— Ag givat e;; €va T0&0 Tou G Kol E0TW OTL ATO TG Kopudeg V; kaw V; mou
ouvbEEL, auTh Tou avikel oto A eivaw n V;, ontote n V; avikel G'EO B.

— Av 10 10¢0 avrkeL oto T opiloupe wg dtevBuvon tou toﬁou auvtnv ano tn V;
npog tn V;, aAwwg opifoupe tnv avtiBetr tnc.

= [ va untdpyel E.A. mpgnetl va urtapxet Stadpoun oto G’ petav dvo
ataiplaotwyv Kopudpwv.

Me edappoyn touv AMB (A tou AlM, 1 aAAov avtiotolyou aAyopiBuou)
Ba avakaAuel tn dtadpoun avutr og xpovo O(n + m).

Av auTO XpelaoTel yia kabe kopudn tou G- O(n(n + m)).
BeAtiwon oe O(v/n(n + m)).

g
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(k)

Augmenting path: 2,6, 1,7



